
3 +
√
2 の小数部分を a とするとき，次の計算をせよ．

( i ) a+ 1
a

= ア

√
イ である．

(ii) a3 − 1
a3

= ウエオ である．
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ア

2

イ

2

ウエオ

−14



【チェック・チェック】

【

( i ) 実数 x の小数部分は整数部分が n と分れば，x− n です．

(ii) a3 − 1
a3 は a と − 1

a
の対称式より，基本対称式 a+

(
− 1

a

)
, a ·

(
− 1

a

)
= −1，すなわ

ち a− 1
a
で表すことができます．
解答】

( i ) 1 <
√
2 < 2 より，4 < 3 +

√
2 < 5 であり，a = 3 +

√
2 の

整数部分は 4 ，

小数部分は a = (3 +
√
2)− 4 =

√
2− 1 ←− 整数 nに対して実数

x が n 5 x < n+1

を満たすとき，x の
小数部分は x−n で
ある．チェクリピ

である．これより

a+ 1
a

= (
√
2− 1) + 1√

2− 1

=
√
2− 1 +

√
2 + 1
2− 1

←− 分母の有理化
チェクリピ 9

= 2
√
2 ……（答）

(ii) a3 − 1
a3 =

(
a− 1

a

)3

− 3a ·
(
− 1

a

)(
a− 1

a

)
=

(
a− 1

a

)3

+ 3
(
a− 1

a

) ←− a, − 1
a
の対称式

チェクリピ

ここで

a− 1
a

= (
√
2− 1)− 1√

2− 1

=
√
2− 1−

√
2 + 1
2− 1

←− 分母の有理化

= −2

であるから

a3 − 1
a3 = (−2)3 + 3(−2) = −14 ……（答）

https://dl.dropboxusercontent.com/u/39826611/C%26RIA/1a010205_%E6%95%B4%E6%95%B0%E9%83%A8%E5%88%86%E3%83%BB%E5%B0%8F%E6%95%B0%E9%83%A8%E5%88%86.pdf
https://dl.dropboxusercontent.com/u/39826611/C%26RIA/1a010202_%E6%9C%89%E7%90%86%E5%8C%96.pdf
https://dl.dropboxusercontent.com/u/39826611/C%26RIA/1a010207_%E5%BC%8F%E3%81%AE%E5%80%A4%EF%BC%9A%E7%84%A1%E7%90%86%E6%95%B0%E3%81%AB%E3%82%88%E3%82%8B%E5%AF%BE%E7%A7%B0%E5%BC%8F%E3%81%A8%E4%BA%A4%E4%BB%A3%E5%BC%8F.pdf

