
4章：微分法 1：導関数

1.8 パラメータ表示された関数の微分

149 x = sin t，y = sin t+ 2 cos t+ 3 tan tのとき，
dy
dx
を xを用いて表す

と である。ただし 0 5 t < π
2
とする。 （埼玉工業大）

150 x = 2t− sin t，y = 2− cos t (0 < t < 2π)のとき，
dy
dx

= 0となるの

は，(x, y) = のときである。 （東北学院大）

151 x = e2t + e
2

，y = t log t2et + e
2

のとき，t = 1 における
dy
dx
の

値を求めよ。ただし，対数は自然対数である。また，e は自然対数の底であ

る。 （茨城大）

149， 150 x, y をパラメータ tの関数とみて

dy
dx

=
dy
dt

· dt
dx

=
dy
dt

· 1
dx
dt

=

dy
dt
dx
dt

を利用します。

151 複雑な式になってきました。まずは dx
dt
，

dy
dt
をそれぞれ求めましょう。
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149 dx
dt

= cos t，
dy
dt

= cos t− 2 sin t+ 3
cos2 t

より

dy
dx

=

dy
dt
dx
dt

=
cos t− 2 sin t+ 3

cos2 t
cos t

= 1− 2 tan t+ 3
cos3 t

ここで，x = sin tで 0 5 t < π
2
より

cos t =
√

1− sin2 t =
√

1− x2

tan t = sin t
cos t

= x√
1− x2

∴ dy
dx

= 1 − 2x

(1 − x2)
1
2

+ 3

(1 − x2)
3
2

150 dx
dt

= 2− cos t，
dy
dt

= sin tより

dy
dx

=

dy
dt
dx
dt

= sin t
2− cos t

0 < t < 2π において，
dy
dx

= 0となるのは

sin t = 0 ∴ t = π

のときである。よって{
x = 2π − sinπ = 2π
y = 2− cosπ = 3

∴ (x, y) = (2π, 3)
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151
dx
dt

=
e2t(2t)′

2
= e2t

dy
dt

= (t)′ log t2et + e
2

+ t ·
(
log t2et + e

2

)′

= log t2et + e
2

+ t ·

(
t2et + e

2

)′

t2et + e
2

= log t2et + e
2

+ t · (t2)′et + t2(et)′

t2et + e

= log t2et + e
2

+
t2et(2 + t)

t2et + e

よって

dy
dx

=

dy
dt
dx
dt

= 1
e2t

log t2et + e
2

+
t2(2 + t)

et(t2et + e)

であるから，t = 1 のときの
dy
dx
の値は

1
e2

log e+ e
2

+ 2 + 1
e(e+ e)

= 1
e2

+ 3
2e2

= 5
2e2
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