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z4 = 1 を満たす複素数をすべて求めなさい．
(17 福島大 理工 1(2))

【答】 ±1, ± i

【解答】
z4 = 1 …… (∗)

(∗)を因数分解すると

z4 − 1 = 0

(z2 − 1)(z2 + 1) = 0

(z + 1)(z − 1)(z2 + 1) = 0

∴ z = ±1, ± i ……（答）

である．

• (∗)より z \= 0であり，z = r(cos θ+ i sin θ) (r > 0, 0 ≦ θ < 2π)と表すことができる．
(∗)を極形式で表すと

(∗) ⇐⇒ r4(cos 4θ + i sin 4θ = cos 0 + i sin 0

⇐⇒
{
r4 = 1

4θ = 2kπ (k = 0, 1, 2, 3)

∴
{
r = 1

θ = kπ
2

(k = 0, 1, 2, 3)

よって

z = cos kπ
2

+ i sin kπ
2

(k = 0, 1, 2, 3)

= 1, i, − 1, − i

である．


