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a2 + 140 が整数となるような，正の整数 a をすべて求めなさい．

(20 公立千歳科技大 中期 理工 1(5))

【答】 2, 34

【解答】√
a2 + 140 が整数となるための条件は√

a2 + 140 = n …… (∗)

を満たす 0以上の整数 nが存在することである．

(∗) ⇐⇒ a2 + 140 = n2

(n− a)(n+ a) = 22 · 5 · 7 …… (∗∗)

a > 0であるから n+ a > 0であり，(∗∗)より n− a > 0でもある．したがって

0 < n− a < n+ a

である．また，(n− a) + (n+ a) = 2n (偶数)であり，n− a, n+ aの偶奇は一致するから

n− a 2 10

n+ a 70 14

(n, a) = (36, 34), (12, 2)

である．よって，正の整数 aのすべての値は

a = 2, 34 ……（答）

である．


