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三角形 ABCにおいて

sinC = 2 cosA sinB

であるとき，三角形 ABCはどのような形をしているか．
(21 札幌医大 1(1))

【答】 BC = CAの二等辺三角形

【解答】
sinC = 2 cosA sinB …… 1⃝

△ABCの外接円の半径を R，辺 BC，CA，ABの長さをそれぞれ a, b, cとおくと，正弦
定理，余弦定理より， 1⃝は
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c2 = b2 + c2 − a2

b2 − a2 = 0

(b− a)(b+ a) = 0

∴ a = b (∵ a > 0, b > 0)

が成り立つ．よって，△ABC は

BC = CAの二等辺三角形 ……（答）

である．

• 積を和に直す公式を用いると

2 cosA sinB = sin(A+B)− sin(A−B)

= sin(π − C)− sin(A−B) (∵ A＋ B ＋ C = π)

= sinC − sin(A−B)

である．したがって

1⃝ ⇐⇒ sinC = sinC − sin(A−B)

∴ sin(A−B) = 0

−π < A−B < π であるから

A−B = 0 ∴ A = B

よって，△ABC は BC = CAの二等辺三角形である．


