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z を複素数とする．複素数平面上の相異なる 3点 O(0), A(z + 1), B(z2 − 1)が正

三角形の頂点となるとき，zを求めよ．
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【答】 z =
3±

√
3i

2

【解答】
3 点 O，A，Bは相異なるから

z +１ \= 0

z2 − 1 \= 0

z + 1 \= z2 − 1

∴


z +１ \= 0

(z + 1)(z − 1) \= 0

(z + 1)(z − 2) \= 0

∴ z \= ±1, 2 …… 1⃝

このとき，三角形 OABが正三角形をなすから，点 A(z + 1)を原点 O(0)を中心に ± π
3
だ

け回転した点が B(z2 − 1)である．

z2 − 1 = (z + 1)
{
cos

(
± π

3

)
+ i sin

(
± π

3

)}
(複号同順)

1⃝より

z − 1 = 1
2

±
√
3
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∴ z =
3 ±

√
3i
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……（答）

である．


