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複素数 z =

√
3− 3i
6

に対し，nを znが正の実数となるような最小な正の整数とす

る．このとき，zn の値を求めよ．
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【答】 1
27

【解答】
z を極形式で表すと

z =

√
3− 3i
6

= 1√
3

(
1
2

−
√
3
2

i

) (
∵

( √
3
6

)2

+
(
3
6

)2

= 3 + 9
62

= 1
3

)
= 1√

3

(
cos 5π

3
+ i sin 5π

3

)
である．ド・モアブルの定理を用いると

zn = 1√
3
n

(
cos 5nπ

3
+ i sin 5nπ

3

)
であるから，zn が正の実数になる条件は

cos 5nπ
3

> 0

sin 5nπ
3

= 0

∴ 5nπ
3

= 2kπ (k は整数) ∴ n = 6k
5

…… 1⃝

であり， 1⃝を満たす最小な正の整数 nは

n = 6 (k = 5)

である．
よって，求める zn の値は

z6 = 1√
3
6 (cos 10π + i sin 10π) = 1

33
= 1

27
……（答）

である．


