
1

数列 {an} を a1 = 1, an+1 = n+ 1
2n

an (n = 1, 2, 3, · · ·) で定める．このとき，

次の問いに答えよ．

( i ) 数列 {an} の一般項を求めよ．
(ii) 和 Sn = a1 + a2 + · · ·+ an を求めよ．
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【答】

( i ) an = n
2n−1

(ii) Sn = 2n+1 − n− 2
2n−1

【解答】

( i ) an+1 = n+ 1
2n

an ⇐⇒ an+1

n+ 1
= 1

2
an

n

数列
{
an

n

}
は初項 a1

1
= 1

1
= 1，公比 1

2
の等比数列であるから

an

n
= 1

(
1
2

)n−1

∴ an = n
2n−1

(n ≧ 1) ……（答）

である．

(ii) Sn = 1 + 2
2

+ 3
22

+ · · ·+ n
2n−1 …… 1⃝

1
2
Sn = 1

2
+ 2

22
+ · · ·+ n− 1

2n−1 + n
2n

…… 2⃝

1⃝, 2⃝の辺々を引くと
1
2
Sn = 1 + 1

2
+ 1

22
+ · · ·+ 1

2n−1 − n
2n

=
1−

(
1
2

)n

1− 1
2

− n
2n

= 2
{
1−

(
1
2

)n}
− n

2n

= 2n+1 − 2− n
2n

よって

Sn =
2n+1 − n − 2

2n−1
(n ≧ 1) ……（答）

である．


