
1

lim
x#»−∞

f(x)

x2 + x
= 3 と lim

x#»1

f(x)

x2 − x
= 5 をともに満たす 2 次関数 f(x) を求めよ．

ト
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【答】
ト

f(x) = 3x2 − x− 2

【解答】

lim
x#»−∞

f(x)

x2 + x
= 3 …… 1⃝ lim

x#»1

f(x)

x2 − x
= 5 …… 2⃝

2次関数 f(x)を f(x) = ax2 + bx+ c (a \= 0)とおく．

lim
x#»−∞

f(x)

x2 + x
= lim

x#»−∞
ax2 + bx+ c

x2 + x
= lim

x#»−∞

a+ b
x

+ c
x2

1 + 1
x

= a

であり， 1⃝より

a = 3

である．このとき f(x) = 3x2 + bx+ cである．さらに， 2⃝の左辺が有限確定値であることか
ら f(x)は x− 1を因数にもつことが必要である．したがって，f(x)は実数 αを用いて

f(x) = 3(x− 1)(x− α)

と表すことができる．

lim
x#»1

f(x)

x2 − x
= lim

x#»1

3(x− 1)(x− α)

x(x− 1)
= lim

x#»1

3(x− α)

x
= 3(1− α)

であり， 2⃝より

3(1− α) = 5 (十分) ∴ α = − 2
3

である．
よって，f(x)は

f(x) = 3(x− 1)
(
x+ 2

3

)
∴ f(x) = 3x2 − x − 2 ……（答）

である．


