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次の等式 1⃝と 2⃝を同時に満たす実数 x, yについて考える．

50(x2 + y2) = (x+ 7y)2 …… 1⃝

− 4
√
3x+ y = 1 …… 2⃝

1⃝の左辺から右辺を引くと

50(x2 + y2)− (x+ 7y)2 =
(
ア x− y

)2

となる．よって， 1⃝より

y = ア x

である．したがって

x = イ + ウ
√
3

となり，y = ア
(
イ + ウ

√
3
)
となる．

また

x2 + y2 − 50 = 400
(
エオ + カ

√
3
)

となる．
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【答】
ア

7

イ

7

ウ

4

エオ

12

カ

7

【解答】
50(x2 + y2) = (x+ 7y)2 …… 1⃝

− 4
√
3x+ y = 1 …… 2⃝

1⃝の左辺から右辺を引くと
50(x2 + y2)− (x+ 7y)2 = (50x2 + 50y2)− (x2 + 14xy + 49y2)

= 49x2 − 14xy + y2

= (7x− y)2 ……（答）

となる．よって， 1⃝より
(7x− y)2 = 0 ∴ y = 7x

である． 2⃝に代入すると
−4

√
3x+ 7x = 1 ∴ x = 1

7− 4
√
3

= 7+ 4
√
3 ……（答）

となり，y = 7x = 7
(
7 + 4

√
3
)
となる．

また

x2 + y2 − 50 = x2 + (7x)2 − 50

= 50(x2 − 1)

= 50{(7 + 4
√
3)2 − 1}

= 50{(49 + 56
√
3 + 48)− 1}

= 50(96 + 56
√
3)

= 400
(
12+ 7

√
3
)

……（答）

となる．


