
1

条件 | #   »

AB| = 3, | #   »

AC| = 4,
#   »

AB · #   »

AC = 3を満たす三角形 ABCにおいて，辺 BC上

の点を Pとする．| #   »

PA| = | #   »

PB|であるとき，定数 p, qを用いて
#   »

AP = p
#   »

AB+ q
#   »

ACと

表すと，p = オ ，q = カ である．
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【答】
オ

1
4

カ

3
4

【解答】
| #   »
AB| = 3, | #   »

AC| = 4,
#   »
AB · #   »

AC = 3

#   »
AP = p

#   »
AB+ q

#   »
AC (p, q は定数)

A B

C

P

|| ||

であるから

| #   »
AP|2 = |p #   »

AB+ q
#   »
AC|2

= p2| #   »
AB|2 + 2pq

#   »
AB · #   »

AC+ q2| #   »
AC|2

= 9p2 + 6pq + 16q2

である．また，
#   »
BP =

#   »
AP− #   »

AB = (p− 1)
#   »
AB+ q

#   »
ACであるから

| #   »
BP|2 = 9(p− 1)2 + 6(p− 1)q + 16q2

である．| #   »
PA| = | #   »

PB|であるから

9p2 + 6pq + 16q2 = 9(p− 1)2 + 6(p− 1)q + 16q2

(−18p+ 9)− 6q = 0

∴ 6p+ 2q = 3 …… 1⃝

である．ここで，Pは辺 BC上の点であるから

p+ q = 1, p ≧ 0, q ≧ 0

を満たす．したがって{
6p+ 2q = 3

p+ q = 1
∴ p = 1

4
, q = 3

4

であり，これらは p ≧ 0, q ≧ 0を満たす．
よって

p = 1
4
, q = 3

4
……（答）

である．


